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Esercizio 1. Sia f € C*(R) una funzione con n zeri distinti.

(1) Mostrare che f’ ha almeno n — 1 zeri distinti.
(2) Mostrare che la funzione f. = f'+ cf ha almeno n — 1 zeri distinti, per ogni ¢ € R.

Esercizio 2. Discutere la convergenza dell’integrale

7 s o () e

al variare dei parametri a, 8 € R. Calcolare I'integrale quando o = 1/2 e § = 1.

Esercizio 3. Al variare del parametro A € (—1, 1) si consideri il problema di Cauchy

w =1+ Acosu
u(0) = 0.
1) Dire se il problema ammette un’unica soluzione e se e definita globalmente.

2) Mostrare che la soluzione ¢ dispari e tracciarne un grafico qualitativo.

(1)
(2)
(3) Calcolare 'espressione analitica di v in un intorno dell’origine.
(4)

4) Calcolare, se esiste, lim, @



