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TD3 | Lesfonctions - Partie 1

E&EE_—-—-Q 1.2  Fonctions exp et log

1. Représentez graphiquement (“a main levée”) la fonction logarithme népérien y = f(x) = In(x),

avec x > 0. Comment évolue y @ mesure que x augmente?

2. Représentez graphiquement (“a main levée”) la fonction exponentielle y = exp(x), avec x € R.

Comment évolue y a mesure que x augmente?

3. Quel est le lien entre les fonctions logarithme népérien et exponentielle?

Gaapht  do g= W6 L g = er = exp(x)




1.3 Proposer une fonction 1/2

On veut trouver une fonction qui relie x et y telle que si x est nul, y vaut 5 et a chaque hausse de x,
y diminue de 2 unités. x peut prendre n'importe quelle valeur. Posez et représentez graphiquement la
fonction qui permet de reproduire cette relation entre x et y. 2

Le domos 25C R

Ob———>> S

4z CO Ll que st x=0 , olans y=95

flo)= 5.

Pl
()
S
U
A\ V)
QL
q

¥
1)

5.2 <=3
=>4 = 5§ -2 -7 =1 ~2-2c«2.2
5

~2 =2 -2 = -1 ~2-2-2:-2°3

X
o
i
V
e
n



3
v Vovs seues 6{&«@@_ AQ/,,\?%Z—
(£,4) . 3L SgfT o bwoin
oy FDMS poun Ra_
SL s fotn

Gc\e‘,\:-( da LA - CC*K\“— 6 — 2.X

fN=5-2:1=3

1.4 Proposer une fonction 2/2

On souhaite trouver une fonction qui serait adaptée pour représenter la relation entre deux variables

x et y, avec x positif ou nul. On a I'intuition que si x augmente, y augmente et qu't ausse donnée

de x va conduire a une variation de y de plus en plus petite & mesure que x est grand. Proposez une

fonction qui permet d'avoir cette relation entre x et y. VOHS représenterez graphiquement cette fonction

(approximatvement) et donnerez un exemple de grandeurs d’économie ou de gestion qui pourraient

correspondre & x et y.
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1.5 Fonction de recette totale

En concurrence pure et parfaite, on considére que le producteur n'a pas le choix de son prix de vente,
mais seulement des quantités qu'il peut produire et vendre. On s'intéresse ici a la recette totale (aussi
appelée chiffre d’affaires) d'une entreprise qui produit un bien. La recette totale correspond au tota

ses ventes en valeur. On note p le prix de vente et Q la quantité produite et vendue.

1. Posez la fonction de la recette totale, que vous noterez R, en fonction de p et de Q.

iciles variables endogéne(s) et exogeéne(s) et quel est le domaine de définition de la fonction?

R = p-Q
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2. A quel type de fonction correspond la fonction définie a la question précédente?

RN = p- & w7 were famdlom  LINEAIRE
de lo ikl @ T L pol p

3. On suppose que le marché fixe a p = 2 le prix de vente.

(a) Que vaut la recette totale sil'entreprise vend 50 unités?
(b) Comment évolue la recette totale a chaque unité supplémentaire de bien vendue?

(c) Proposez une représentation graphique de la fonction de recette totale.
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(a) R(%0)= 2-50 = 100

(b)  R(@41) — R(A) = 2 (84 — 28
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2 Manipulation de fonctions
2.1 Opération sur les fonctions

1. Soit f(x) =2x et g(x) =6x+1, deux fonctions définies sur R

(@) Quevaut (f+ g)(x)?
(b) Que vaut (f x g)(x)?
(c) Quevaut (feog)(x)?

(o) (F*%\Cﬂ = f&O x> %(.)Q

= 9¢ 4+ bx+1 = &x +1
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2. Question 1., mais en prenant f(x) = 100x? et gx)=1+x

(E+4)(x) = £+ 96D = 100 % + A+ X

o ((:&g)(xB = G(x\*%(x\ = 400 x".(/l-l-x\ = 400 x* +400x3

® (Fo%)(x)

]

F(g(u) = £(4+x) = 400 (1+x)*

= 400(4 4 2>~+xz>

Bopeel : (o4b) = @+ 2ab + & 100 + 200 x + 100 x*

3. *** Question 1., mais en prenant f(x) = 3x% et glx)= x?

o (F+3)kx\= 3> 4 x*
e (f xg)(n = 33.4% = 3 %
e (Fog) () = €lg00) = 3@ = 3()? = 3 x©
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2.2 Manipulation de la fonction logarithme

Utilisez les régles de calcul de la fonction logarithme pour exprimer autrement les expressions sui-
vantes :

1. In(x% E‘)

n(

n(AKaLb) avec a et b deux parameétres et K et L deux variables

4. In(exp(3x+1))

o fm( XO,S) =~ 0,56 x) = 42_-_ Inlx) < In(x®) = a_ bn(x)

b (2 _

+2$> In(-x) = P (1425 «— fim(%} = In () ~£n(b)

o L (A 1) 2 (A £ 0 () - 2 (L)

= Dnlarh) = bnla)siulb)
= (M +a Inlk) + b An(L) M
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2.3 Manipulation de la fonction exponentielle

Utilisez les régles de calcul de la fonction exponentielle pour exprimer autrement les expressions

suivantes :
1. exp(3x+2) 5. exp(Bx-7)
2. exp(x)exp(—3x) 6. exp(x)(1+exp(—x))
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. exp(3x) 8. exp(-3x)
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