Catevorie ¢ Funtor]
gfazio Topologice X (Funfato)/\’\’?gru)ofo ﬁ(}() e 3 ung
WIBHOB XY continud (Fum:ata) ssotiamo h(8): LX) = (V).
. Sfazi OYnotoFiQSMQM?e Q(Imvalent] Sidno 3SRt 3%\‘:4)0)«:1 (Somorsi
-marre omo-tc,r(?. Sonao manJafq, Sblllb STe8So omomorFiSMma

Owero Stidmo considerando un funtore Ja \l;,a (‘t°)°°'ogic°\) N
_[; % (to ologic 1“1‘1'31?}) d (Grupp| con on'Lo,) OAL ry iakehan' .
Ta\f quiore, SEF5 c°vari8nt§: 3, H) (ﬁ ﬂ’ )
X E=Y ~» L(8): LX) = A(Y)
0 controvdrionte
XY~ L(9): WY) = (X)),

E.:gisso K, puntato e deginisco W(Y):=[X. Y]

(c\ass‘. Ji Omo‘to‘ola J’; maﬁae untate).%({r}

Se ho $:Y- Z , induce [XUY:\‘-—?[X%Z__(.
h(S)(I€l)=]§e%].

In qenerale awrs che L(Y) & un insieme, ma se Xo risper
Opporfune ipetesi llora L(Y) € fruppo ¢ 1.($) omo..

Es: Xo=(S" %) , L(Y)=r.(Y).
Ko=( S, <), h(Y) =1 (Y).

FESSO Yo 3 c)Q-FiniSco SL(X){X)YJ e 4 X*SLDZ
issatio W ($): W2)—= LK), AE(TWI)=[VYo 5]
Stto opportune ipotes I(X) @ wa gruppo € b(%) € un omo. e
Eo'rtewgoy uy funtore cenirovariante.
S.. Se Jo & un grurro) LX)YJ e un Srur a.
. mJQTto in Q-'
SRDT (exe)e ey TEn
Q c‘uegta oferaz'mm. Ioassa al(e C(QSS} oli omotoria.

‘BQF.: unda catggoria Q e I( Jato )

*Uhd classe J og%etti
.\ coppid wdinata (X,Y) § ogetti un insieme Q\dm(X)Y) Je;
Cmorgiami? con dominio X e Codominio Y. Se SGM(X)Y)
Scrivo _&_,\/
* Y ripla (X,Y,2) i ogqe i ho ung “comrosxeione”
b (X, Y ) < (¥, 2) —» fom (X,2))  tec.
(B, 7 E2) ——> (X ¥ 2)
¢ 3SSoCiITIV] (SL%(%» %):(&ot},)os) o con jdentita:
VYB 1y T.C. 1y°§=§ | %°1Y:%.
Non § detto che g\l O‘mﬁt\ <idne Jescrirc'. Ja insiemi ¢ C\ﬂei
mor£ismi  Sidno  funzioni.

gq '3 C'BSSQ é} ogge,ui é un inSieme € i MmorFismi Sono un insieme
dico che '3 citeeoria ¢ “piccoly”, L etk

ES.‘. 'ror) -TQF*J 3 , AE ) R (;mq_”‘, )) Insiemi Con :?&'fé?&‘:.. Zﬁ':;ﬁe :

833 X un poset (insieme Fﬁréialmentta oro]iYIB‘tO)Jqlati K)x' eX

L/UM«(%)X'):{(‘) ) se 'egx!

b triment;

be@.: So’ttocatg%gﬁi Q,IC e t.c.

3) 3'1 OS%QJU:'I C"\ Q' swne Q%\oejtt] J'\ &

b) “homr (X,Y)C Shomg (4, Y) ¥ X, Y ogkersi di €
c) Stess) le&%@ ch Qom]oosizionQ.

gQ Q«ﬁle(X)y)z,Q\,dme (X) Y) JICO cL.Q 6/ ) Sotrocdtegoria J'\ e

Eiena .
Date due categorie Q/)(D 5

Nt un funtere Qovariantet (o controvariante ) T éa Q d ®
{ wny funzine che a4 ogni okketto X di @ 3ssecia TC X))
ogetto i QY e 3 ogni §: Y=Y Bssecia TO: TGY—=T(Y)
(covaridnte) o T(8):T(Y) =T (X) (contreviriante) e

T rispexa dentitd o composizione.

]n toro\ogia afgebma Studieremo  €untory 38 cate'gorie di SFGZi
Tn‘;ola\gc’u (in rarrico\are T)F*) 3 Cateyarie dj ohert; Blge\arici

(Cér AR, R).

Qi mteyessy trovare Strutture 3\%€Lri c\rLe i[ l)t\I FOSSEL}I@. Y‘iCCl'le.
Cago Feg‘giore: th,

Des: i mortismi che anvmo un inverse Jx e UWo SX Sano Jem
Qduiva‘en%(&, E_)(,; in ta' CdSg, NV, JK=MV. X .

|
Es- HO(X): $ X—=>7 costanti sulle ce.§ | L o
R+ R fe,rch{é Ho(fp}\{fﬂ}) #”o(@\{f@g) {[;:?; ff{l’{}
0,4 9

POSSQ estenJere ,ul, {OJ 1}% {0){?} 3 § continud c\& [0)1] in {o)i}
No Ferc\né Ho ({0, 13)=72° ha ranko 2 mentre Ho(To,1))= 7L ha
rdnke 1 & non ho 2= 7> In Set non ho Juesto tipo
di argomento. LL//)‘ f
Y/

BQ{I trisformazione naturi)‘?. tri cate%orie. Bate 6 QQ categorie
Q JLLQ Funtori F, ) Fz, da C o D) (Qntr‘aml)) Covdr. o Controydr.), uhd
traseormazione maturale Y tra Fie Fy € uns funzione Jagﬁ ok ket
3 C ai morsismi di D t.c. Ymorfismo S X—=Y di C vile che

F1 (X)&E(\/) commuta — se sono covdr. o

L\?(X;: Le(y) ¥— S$e Soho contyovar. .
Fe (K) 22=F(Y)

_roro‘ogia genera\e
Come XQStiamo uniont inin‘»te? hati )<,: S.t. t.c. Sy X},(\ X& |q_
‘toro\ogie Ji X;, e X% nducono la Stessa torolobga)
k= UX,, CMQ 'to)go'og'la »)3?
BQ#.', UsSidmo l8 “topo|o§ia Je\oo‘e”, CCX e CLl{\LSO Sse
CnX; o 8L . I
Es: $7=0 §% R = (’{(Rm) (R(Pmcy ﬂ&f@”“}@@ :&JCC‘P,

Nee.: iz K st. Hausdores, si dice che ha 3 toloo'ogia
MMM& Qenerdid (Jiremo che ¢ comp ditamente generato)
SQ ha \3 top. de\ao\a indotta Ja\ Suoi cpti .
bQ#..’ X)Y . T. )‘é\ To 0\03‘3 “compatto—dperta 7 in f:g'.x—’«’y_,g'cmt}nu%
P ‘to]ao(ogi‘c) che ha ‘come Fre-base {S\E(TA)CUS)U dperto Ji Y)
K Pt i XK.
ro]s,: Sid X s.t. loc. cyt 12, \/) st
ii%\/ A —> Linteso con Vo top. cpt-apertd

é contiMid SSe ZKX —_—> Y e continug
(&, x> ‘S'QCKB

Prof.: X loc. ept 12, Y,2 st ) 2 T2 Allors
z Z2x X o
(Yx) —> y R ameo.
Pro}:.: X T2. X lac. cr-r, = com]aattamevl‘fe generato.






