Cor: Ser»o & tec. QXPHB("ME embeo’o’ing) Q)Cflfl(@(o)n)): 3(11,11).
Des. (M,%) riemdnniana, UEM a'oerto ¢ TOTALMENTE NORMALE Se
V cUJB ‘geoéeﬁca centriatd infl ¢ Contenente ).
Fam; %,l aperti tot&l'mente nor‘m3|i r‘ico’orono M
Teo.: IQ ‘%eoc!uic\\e Sono es3trdmente le curye loca,meme Minimizzanti
‘Der'corse d Velocit5 costante,

Bim.: (=) ¥ ‘%QodeticaJ VY L, 3 intorno c]i ¥ (1,) totalmente normale
U, allora dati kyty t.c X0k, ¥ ()€U, i pezo i Y
the (i con‘%ilm%‘l ¢ minimiz2ante.

(=) X loc. minimizzante = loc. minimizzante in un ntorno
tota‘men’fe norma|e=—’>%eocjetica. 0

Com lerezza
(M, &) riemanniang => s.m..
Dee.:M ¢ GEOMETICAMENTE COMPLETO Se le ‘%eoc‘etic\ne
QSStma  tutte Vi ER.
Pro‘;,; Se M ¢ *%eocj. Complerd & ConYleSSQ) \ITL,?. 3 \%eocle'tica
minimizzante che |; col(ega.

Dim.: S sera geod. centraca inp, SR, . tc
Ol T

@ minimo, conSiJQr'o '3 eodeticd ¥ che va 43 11 in K,.
Ex. A-_QL(/P, 9 :>~6(QL)=T_ b pelouird ¢
Hint: considers o], 3={tl A[(K(t),ap:nl-I%BO/
Si mostra che & clopen, 0O
Cor\,;M \%goql_ comr’eta e connessy —> ,QX/"LfTPM—bM e sSurj. e
Yrn>0 .Qx,r»ft(e(om)ke(pm).
Teo. (HOFF-Rmow): Sono eduivalenti:
'1) M Cowm leta,’
2) KEM cfrct:‘) chiuso l’:m.)‘
3) M ngc]. com’o'eta.
Dim.: 3)=2): Cr’t = chiuso lim. ok, K cl«iuSo lim.:
TLGM c{ua|3iaSi, QX/PTL:TFM-*M Suri., 3 n t.c.
QX'PP(Q(O’M) =8, 2K =

Wi lim.
= 11(970';1'1))2 K = K chiuse in cpt=> Cpt.

2)=>1) Standard per s.m..

) =>3) PA Mnon ¢ geod. comfaleta=>3 X (0, —M
%eod. maSSimB|e,9¢<+oa. X Qeod. ==>li,>sc\'\it7éiana (velocitd
costante) = { ta§ di Cauchy, tuc(a ), L= =>

= [Y(ta] Cauc},j = 3 % limite.
In corte:  x(tn conver ke, I <&l im., =>
= s; esrende, 0
Cor'.: M c)ot = geocl. comlsleta.
Se R” c\wiuSo:I?geoJ. completa.
or.: 0bn; variet3d ha una Mmetricd rigmanniang ‘geocl. COMF’QTQ.

ﬁim,: Whimei = McR" chiuso. [J

CUrvamra
(M, V). Def.: il TENSORE Dl RIEMANN i v R€FT,3(M)}
R (4,0, W)=V Vy 2 - VoW Z =V gy 2

X Y z
NOY\ di'oencge (‘JB”Q estensioni SCQl‘te.

OSS.: su R™ euc‘iéeo, R=0.
Teo.: (M) & loc. isometrica 3 R™ =>R=0 (PIATA).Dim:no. 0]
TzGM, R(p) (4, v, w) = ®, estendo s @ 7 3 campi che commutano,
a1t tr&srorro W Jun'po i( “retan o|ino”,
"‘TN Nt I - i? 2
Trovo W'=w + 1% +o(t2).
AL
] J | L IHEEENENE
n Coordindte RL%& e JdnriSimmetrico in 4@ A (¢i seno
anche a‘tre simmetrie).
Tensore c]i Ricci: (4,3) ’\’“5(0,2,)J R,La&: R“%Q.
E imloor‘tante per |’eo'uazione di > & simmetrico
Camro i Einstein: (M,q) 4-virietd 'orentziana)
((Rj,'” =Tj,' .
hg ¥

curvituryg tensore
ener"%ia- imru‘So

ge abbiamo Y, R@g ~AS R*s ~~> R*; =R cuRVATURA SCALARE,
nel caso di Surem‘ici n R? ¢, 3 meno d costanti,|a Curvaturdy %aussiana.
ln elim. 2 y Si ):NB fare R ~> O\icc}WQiQmann)'

w3, w uw Ricci ~> Riemann.





